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 المراجعة النهائٌة للصف الثانً عشر العلمً

 :على نظرٌة القٌمة المتوسطة السؤال الأول

 ( )  
 

 
 ( ) إذأ كانت  

 ( )  أوجد القٌمة المتوسطة للدالة( )  على[    ]

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( )  ( ) قٌمة   التً ٌكون عندها( )   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( ) إرسم الدالة( )  والمستطٌل طوله على الفترة[    ] والذي ارتفاعة بإرتفاع القٌمة المتوسطة

∫ ( )

 

 

 وللدالة ثم اكتب أبعادة هذا المستطٌل وبٌن العلاقة بٌن مساحة المستطٌل و   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 ( ) عند مراقبة  درجات الحرارة بعد منتصف اللٌل فً إحدي المدن تبٌن أنة ٌمكن  نمذجتها بالقانون 

( )  حٌث   هو الوقت بعد منتصف واللٌل( )  درجات الحرارة     
 

 
(    )  

 ( ) ما متوسط درجات الحرارة بٌن      صباحا و      بعد الظهر ؟

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………..……………………………………………………………………… 

 ( ) فً أي وقت تحدث هذة الحرارة ؟

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 ( ) أوجد القٌمة المتوسطة للدالة (   )  

  على الفترة[    ] و عند أي نقاط فى الفترة نأخذ الدالة هذة القٌمة 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 ( ) أذا علمت أن القٌمة المتوسطة للدالة   على الفترة[   ] تساوي   والقٌمة المتوسطة

   للدالة  على الفترة[   ]تساوي   والقٌمة المتوسطة للدالة   على الفترة

 [    ] تساوى    أوجد قٌمة   

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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. 

  

( )  علً الفترة[    ]  ( ) أوجد القٌمة المتوسطة للدالة       

استخدم التكامل بالتجزئ)  (ارشاد   

............................................................................................................................. .......

....................................................................................................................................

............................................................................................................................. .......

....................................................................................................................................

............................................................................................................................. .......

.................................................................................................................................... 

  ( ) عند إجراء عملٌة جراحٌة لمرٌض حقن(البنج) وبعد مضً   ساعة كان تركٌز المخدر فى دم المرٌض( ) 

  

 ( )  
  

(     )
 
 

       حٌث       

 ( ) أوجد متوسط تركٌز المخدر(( )    ) اثناء الساعات الثمانٌة الاولً بعد حقن المرٌض مباشرة 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

ضبفر أن   دالة متصلة[      ]  ( )  

  القٌمة المتوسطة للدالة( )  فً[      ] تساوي    القٌمة المتوسطة للدالة( )  فً[   ] تساوي 

 أحسب كلا من 

( ) ∫ ( )  

 

  

                                                                                    ( ) ∫ ( )
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………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

∫ ( )

 

 

       ∫ ( )

 

 

        ∫  ( )

 

 

 ( )إذا كان   

 ( ) احسب متوسط التكامل للدالة( )   أي( )   على الفترة[    ]

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

∫ ( )

 

 

  ( ) ما هو البعد الآخر لمستطٌل احد بعدٌة( )   ومساحتة مساوٌة لقٌمة   

 .مع تفسٌر إجابتك

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( ) اوجد قٌمة المتوسطة للدالة( )  على[    ]

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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( )  على الفترة [     ]  
 

√     
 (  ) أوجد القٌمة المتوسطة للدالة  

……………………………………………………………………………………………( استخدم التكامل بالتعوٌض)

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

( )  علً الفترة[     ]  (  ) أوجد القٌمة المتوسطة للدالة      √   

  ثم أوجد قٌم   التً تقع فً هذة عندها( )  تساوي هذة القٌمة المتوسطة 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………… 

  *
 

 
 
 

 
+ ترةالف  ( )  متصلة على   (  ) إذا علمت أن الدالة           

*
 

 
 
 

 
+   أوجد القٌمة المتوسطة   للدالة  فى الفترة

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 (  ) اوجد القٌمة المتوسطة للدالة فً الفترة[     ] 

  من إجراء عملٌة التكامل  باللجوء  لهندسة المنطقة بٌن 

  المنحنً ومحور السٌنات

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 : على حل المعادلات التفاضلٌة :السؤال الثانً

 ( )إذا علمت إن  عدد سكان مدٌنة بدائٌة عام      م هو         نسمه  وأن معدل تزاٌد عدد السكان

( )   قدر عدد سكان المدٌنة فى بداٌة عام       م   (      )
 
  ٌعطً بالعلاقة   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………… 

 :التالٌةحل المعادلات التفاضلٌة  (2) 

 ( )  
  

  
      

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

( ) 
  

  
  (    )(   ) 

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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وإذا     تكون    ( )        حٌث       
  

  
 

 

 
√     

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

( )  حٌث  ( ) تعطً السرعة المتجهة لجسٌم ٌتحرك بالمعادلة          

 ( )    ( ) بالثوانً( )  بالامتار  أوجد المسافة التً ٌقطعها هذا الجسٌم بعد نصف دقٌقة علما بأن   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

   ( ) فً ماتجربة كان معدل التغٌر فً حجمة كمٌة من الغاز ( مقدر بالمتر المكعب) بالنسبة 

 حٌث   ثابت
  

  
 

  

  
 للضغط الواقع علٌها ( بالنٌوتن  متر مربع) ٌعطً بالعلاقة 

   أوجد الدالة  ( ) 
 

 
 وكان       عندما           

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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  ( ) آلة تصوٌر قٌمتها عند الشراء درهم         تتناقص قٌمتها تتناقص قٌمتها بالنسبة 

أوجد قٌمة هذة الآلة بعد ثلاثة سنوات 
  

  
 

    

(   ) 
  للزمن   بمعدل  

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

   

   
  

  

  
 ( ) بٌن أن          حلاا  للمعادلة التفاضلٌة      

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

  

  
  ( ) قام أحمد بزراعة نخلة ولاحظ أنها تنمو بمعدل     متر سنوٌا     (   )   

  حٌث   إرتفاع النخلة بالمتر    الزمن بالسنوات  وبعد سنتٌن   من زراعتها بلغ إرتفاعها  أمتار

 أوجد ارتفاع النخلة عند بدء زراعتها

 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 ( ) لتكن                                                                           

 (  ) حل المعادلة التفاضلٌة         إذا علمت أن     

 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

  

  
 

    

 √   
 

  
          (   )  ( ) لتكن                                        

 أوجد   بدلالة   ؟ 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

  

  
 

 

   
                 ( )  (  ) لتكن                                              

 أوجــــــــــــــــــــــد           

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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                           ( )  (  ) لتكن                          

 أوجد                   ( )                                                                            أوجد       ( )

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

  

  
 

 √ (   )

    
 (  ) حل المعادلة التفاضلٌة                                            

………………………………………………………………………………………………( استخدم الكسور الجزئٌة)

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 والمماس المرسوم الدالةلمنحنً( )  عند(    ) أفقٌا
   

   
 (  ) أوجد الدالة( )    حٌث    

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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 : : على النظرٌة الأساسٌة )الجزء الأول(السؤال الثالث

 فى كلا مما ٌأتً  (1)
  

  
  أوجد 

( )    ∫     

√ 

 

                           

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 ( )  
 

  
∫ (    )

    

 

   

……………………………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

( ) 
 

  
∫ (    )

  (  )

  (  )

   

……………………………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )  ∫    (  )

  

  

   

……………………………………………………………………………………………………………………………….

……………………………………………………………………………………………………………………………….

……………………………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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   ( ) ( )    فأثبت أن        ∫ √      

    

    

 ( ) إذا كان                   

……………………………………………………………………………………………………………………………….

……………………………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  ( ) لتكن ( )  ( )  دوال متصلة للإشتقاق على كل الأعداد الحقٌقة وكان 

  ( )  ( )  ( )   

5 2 6 1 

2 4 16 3 

7 6 -1 4 

 ( )  ∫  حٌث            ( ) 

 ( )

 

 

    أوجد                                 ( )     ( )

……………………………………………………………………………………………………………………………. 

  أوجد                                    ( )       (  )

……………………………………………………………………………………………………………………………. 

      
   

  
 ∫     

 

√ 

     ( )                                                                       أوجد                           

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……………………………………………………………………………………………………………………………. 
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∫             أثبت  أن                      (
 

 
)

 

 
   ( )    لتكن                      √   

      

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………. 

 التكاملات المحدودة ورٌمان : على: السؤال الرابع

   
|   |  

∑(   
   )

 

   

 ( )  إذا كانت    تجزئ[     ] أوجد قٌمة                                     

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )  ومنحناها ( ) على الفترة [     ]  ( ) لتكن الدالة         

 استخدام طرٌقة التقرٌب المنتصفً بالمستطٌلات لإٌجاد مساحة المنطقة المحصورة بٌن المنحنً( )

  والمحور السٌنً والمستقٌمٌن          بتقسٌم الفترة[    ] إلى   فترات جزئٌة متساوٌة 

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………. 

. 
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تكنل   دالة متصلة على الفترة[    ] لأي تجزئ   على الفترة[    ]    ( ) 

    بصورة تكامل محدود    
|   |  

∑ (    
 

  
)

 

   

  عبر عن النهاٌة     

  ثم أوجد قٌمتة 

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

 ( )  لتكن  دالة متصلة علً الفترة[     ] لأي تجزئ  علً الفترة[    ] وكان 

   
       

( (  )   )       

∫ ( )

 

 

 أوجد قٌمة                                                     

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………… 

[   ] رةالفت ( )  حٌث           ولأى تجزئ  على   
   

     
  ( )إذا كانت   

    حٌث   أي فً الفترة الجزئٌة 
   

∑( (  )   )

 

   

 أوجد                                          
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…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( )  لتكن  دالة متصلة علً الفترة[     ] لأي تجزئ  علً الفترة[    ] وكان 

   
       

( (  )   )       

∫ ( )

 

 

 أوجد قٌمة                                                     

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( )  لتكن  دالة متصلة علً الفترة[     ] لأي تجزئ  علً الفترة[    ] وكان 

   
       

( (  )     أوجد            (    

∫ ( )

 

 

                ∫  ( )

 

 

           ∫  ( )

 

 

  حٌث                            

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 *
 

 
  
 

 
 + ( )  دالة متصلة علً الفترة  ( )  لتكن          

   
       

*  أوجد            ((  ) )
 

 
  
 

 
+   لأي تجزئ  علً الفترة

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………… 

 -: على خواص التكامل المحدود : الخامسالسؤال 

( ) ∫(   √    )

 

 

    باستخدام خواص التكامل والمساحات أوجد                            

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 

( )       ∫  √   

 

  

   
√ (    )

 
     باستخدام خواص التكامل     بٌن أن  

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 

( )  ∫(  ( )   )

 

 

( )  على  [     ] أوجد أصغر قٌمة للتكامل         إذا كانت    

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 
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∫ علما بأن      لكل   تنتمً لــ  [     ] ( )
  

    

 

 

   ∫
  

    

 

 

 بٌن أن   

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 

( )   ∫(  (    ) )

 

 

 باستخدام خواص التكامل المحدد أثبت أن          

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

( )    ∫(    )

 

 

 باستخدام خواص التكامل المحدد أثبت أن                   

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

( )   ∫ √(      )

 
 

  
 

 باستخدام خواص التكامل المحدد أثبت أن      √    

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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 ( )   ∫    √     

 
  باستخدام خواص التكامل المحدد أثبت أن               

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 : على المشتقة العكسٌة : السؤال  السادس

   ( ) إذا كانت كلا من الدالتٌن( )  ( )  عكسٌة للدالة( )  حٌث         

 ( )                                 ( )  
      

  
      

 ( ) فأوجد قٌمة الثابت  التً تختلف بة الدالتٌن ( )   ( ) 

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ( )  (  ) اثبت أن                                      (   )     

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ( ) ( )  هً مشتقة عكسٌة للدالة                 ( ) بٌن أن        

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 
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  مستفٌداا  مما توصلت ألٌة أ وجد

∫         …..………………………………………………………………………………………………………

………………….……..……………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………….…………………………………………………………………………………………………………… 

( )  مشتقة عكسٌة للدالة( )   
 

 
 ( )  إذا كانت                    (    )

( )  مشتقة عكسٌة آخري للدالة( )   
 

 
  وكذلك           (    )

   أوجد قٌمة الثابت   التً تختلف بة( )  عن ( ) 

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ( )  
 

 
(     )          ( )    (    )  ( )  لتكن الدالتان         

 اثبت أن           ( )    ( )   دالتان كل منهما المشتقة العكسٌة للدالة( ) 

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ثم  أوجد                                                                                 ( ) ∫

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 
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 ( )  ( ) إذا كانت                                               

( )   هً عكسٌة  للدالة  ( )    حٌث      أثبت أن          

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ثم أوجد                                                                          ( ) ∫

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….… 

 ( )  ( ) اثبت أن                                                               

( )      حٌث            (
 

 
      )   هً مشتقة عكسٌة للدالة                

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( )   (        )  ( ) اثبت أن                                                       

( )      حٌث          هً مشتقة عكسٌة للدالة                (       )      

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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 ( )  ( ) اثبت أن                                           

( )     على   [    ]   هً مشتقة عكسٌة للدالة                     

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

∫ ( )

 

 

  ثم أوجد                                    

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

 : زئ والكسور الجزئٌةتعوٌض والتجل: على  التكامل با السؤال السابع

      إستخدم التجزئ أو التكامل الجدولً                                            (    )∫  ( )

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )  ∫
        

(   )(      )
     أستخدم الكسور الجزئٌة                                          

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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 إستخدم  التعوٌض ثم  التجزئ                                               (    )      ∫  ( )

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )  وكانت           ( )    ( ) الةللد المتصلة( )  وكانت       لتكن( )  عكسٌة 

∫   ( )

 

 

( )     أوجد قٌمة                                        ( )    

 

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )  ∫
 

 (    )
       أستخدم الكسور الجزئٌة                                                     

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 إستخدم التجزئ أو التكامل الجدولً
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( ) ( )   
    

(   )(   )
          أوجد الكسور الجزئٌة المكافئة للدالة                                         

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

  إستنتج                                                                        ( ) ∫

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 

ستخدمإ التعوٌض                                                      √  ∫ ( ) ( )  

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )   ∫(   )    (       )   

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

      إستخدم التجزئ                                                                       ∫ ( )  ( )

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..……………………………………………………………………………………………………………………… 
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( )∫            

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

( )              ( )  
  (   )

  
    لتكن الدالة                         

 

 (   )
 

 

 
 

 

   
 ( )                     بٌن أن                        

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

  ( )      استخدام التكامل بالتجزئ لإٌجاد                        ( ) ∫

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

(  )  ∫
   

         
    أستخدم الكسور الجزئٌة                                            

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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(   ) ∫      √       

 
 

 

تعوٌضبال لإٌجاد            استخدام التكامل 

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

(  )  
    

    
   

 

    
 إذا كانت                                               

∫
    

    

 

 

 استخدم الكسور الجزئٌة فً إٌجاد                                  

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

(  )   ( )       ( )     ∫  ( )             

 

 

 إذا كانت          

∫(    )  ( )  

 

 

       استخدام التكامل بالتجزئ لإٌجاد                   

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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(  )   ∫
(      ) 

    
      استخدام التكامل بالتعوٌض لإٌجاد                                                      

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

(  )    ∫
 

       

 

 

  استخدم الكسور الجزئٌة فً إٌجاد                                             

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

(  )   لتكن  دالة  ( )   مشتقاتها الثانٌة متصلة على الفترة[    ] وكانت     

  ( )   ( )       ∫  ( )

 

 

         ( )   ( )          

∫    ( )  

 

 

   استخدام التكامل بالتجزئ لإٌجاد                                               

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 
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(  )  ∫  ( )     

 

 

 إذا علمت أن                                                                   

∫(   ) (       )

 

 

    استخدام التكامل بالتعوٌض لإٌجاد                                              

…..………………………………………………………………………………………………………………………….

……..………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….…

…..…………………………………………………………………………………………………………………………. 

 :: على المساحات  السؤال الثامن

 ( )أوجد مساحة المنطقة المظللة   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 ( )أوجد مساحة المنطقة المظللة   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 : على أطوال المنحنٌات )طول القوس ( : السؤال التاسع

طول القوس منحني الدالة   √    من       إلي        ( ) أوجد 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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    طول الفترة[    ]
 

 
 

 
  

 

 
طول قوس المنحني        ( ) أوجد 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

( )  ( ) إذا كان        √∫ 
  

 

 

 

  ( ) أحسب قٌمة كل من  ( )     ( ) 

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

  (  ) أوجد طول منحنً الدالة( )  من     إلً     

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ( )  ∫
 

    

 

 

   ∫
 

    

 
 

 

 ( ) لتكن      

الدالة( )  دالة ثابتة   أثبت أن 

 ثم أوجد طول المنحنً( )  حٌث       

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 : على التكاملات : السؤال العاشر

 أوجد التكاملات التــــــــالٌة :

 ) ∫          ∫        
 

        

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ) ∫ (
 

 
    

 

 
        )   

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ) ∫(     
   

    
       √ )     

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ) ∫
            

     
    

………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………… 

 ) ∫ (   
 

√ 
 )   

……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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 :على الرسم البٌانً :  السؤال الحادي عشر

   ( )  دالة متصلة والرسم البٌانً موضح بلشكل المجاور   ودالة الموضع عند الزمن   (الثانٌة)

   لجسم ٌتحرك علً محور إحداثٌات هً 

 ( )  ∫ ( )

 

 

     

  أستخدم الرسم البٌانً للاجابة علً الاسئلة التالٌة وأعط أسبابا لإجابتك أوجد كل من

 ( )  سرعة الجسم عند    

                                      

 (  )  موقع الجسم عند     

                                       

 (   ) متً تنعدم السرعة 

                                       

 ∫  ( )

 

 

 (  ) أوجد      

                                       

                                        

   ∫ ( )

 

 

  ( ) بأستخدام التكامل المحدد أثبت أن        

                                      

                                       

 


