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 عدد ثابت a , b، كل من  a ≠ 0حيث    f(x)= ax+bالتمثيل البياني للدالة الخطية على الصورة   :  ثانيا

 : أرسم بيان كل من الدوال التالية  : مثال

 1)      f(x) = x     ,  x > 1                                          2)       g(x) =  2x       ,   x < 2 

 

 

 

 

 

 

 

3)      f(x) = x + 2    , x > -1                                                4)       g(x) = x - 1       ,   x < 2 

 

 

 

 

 

 

 
 

5)      f(x) = 2x +1    , x ≤  2                                                6)       g(x) =  -2x       ,   x ≥ -1 

 

 

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 

    تمثيل دالة ثابته                                                                        دالة خطيةتمثيل 

 

ورقة عمل 

 ( 2)  علاجية

 

 التمثيل البياني لدالة 1-1 
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  متفرعة : دالةالتمثيل البياني ل:  ثالثا
 : أرسم بيان كل من الدوال التالية  : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
   𝑥 + 1         , 𝑥 ≥ 2
    3                 , 𝑥 < 2

    

 

 

 

  

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
         2            , 𝑥 < 1
    𝑥 − 3        , 𝑥 ≥ 1

      

 

 

  

 

 

 
 

3)     𝑓(𝑥) = {
   2𝑥 + 1          , 𝑥 ≥ 0
         4               , 𝑥 < 0

  

 

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (3 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  متفرعة : دالةالتمثيل البياني ل:  ثالثا
 : أرسم بيان كل من الدوال التالية  : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
        2            , 𝑥 ≥ 1
    𝑥 + 1        , 𝑥 < 1

    

 

  

 

  

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
   2 − 𝑥          , 𝑥 > 1
       2𝑥            , 𝑥 ≤ 1

      

 

 

 

 

 

 
 

3)     𝑓(𝑥) = {
   2𝑥 − 1       , 𝑥 ≥ 2
         𝑥           , 𝑥 < 2

  

 

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (4 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  متفرعة : دالةالتمثيل البياني ل:  ثالثا
 أرسم بيان كل من الدوال التالية  : : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
        𝑥                 , 𝑥 ≥ 2
    2 − 𝑥             , 𝑥 < 2

    

 

 

 

   

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
   4 − 𝑥         , 𝑥 ≤ 2
        𝑥            , 𝑥 > 2

      

 

 

 

 

 

 
 

3)     𝑓(𝑥) = {
   2𝑥 − 1         , 𝑥 > 2
   𝑥 + 1           , 𝑥 < 2

  

 

  

 -قادراً على :من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (5 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  متفرعة : دالةالتمثيل البياني ل:  ثالثا
 : أرسم بيان كل من الدوال التالية  : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
   5 − 𝑥         , 𝑥 ≥ 1
    3𝑥             , 𝑥 < 1

    

 

 

 

  

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
          5             , 𝑥 ≥ 2
    3𝑥 − 3        , 𝑥 < 2

      

 

 

  

 

 

 
 

  3)     𝑓(𝑥) = {
      3𝑥          , 𝑥 > −1
   𝑥 − 2       , 𝑥 ≤ −1

  

 

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (6 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  التمثيل البياني لدالة متفرعة ::  ثالثا
 أرسم بيان كل من الدوال التالية  : : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
   𝑥2         , 𝑥 ≥ 0
    3          , 𝑥 < 0

    

 

 

 

  

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
   𝑥 + 2      , 𝑥 ≥ 3
      3𝑥        , 𝑥 < 3

      

 

 

  

 

 

 
 

  3)     𝑓(𝑥) = {
      2𝑥              , 𝑥 > 0
   𝑥 + 1           , 𝑥 ≤ 0

  

 

  

 -قادراً على :من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (7 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  متفرعة : دالةالتمثيل البياني ل:  ثالثا
 : أرسم بيان كل من الدوال التالية  : مثال

 1)     𝑓(𝑥) = {
       2           , 𝑥 ≥ 1
   −2           , 𝑥 < 1

    

 

 

 

  

 

 

 

    2)      𝑓(𝑥) = {
          3             , 𝑥 ≥ −1
    𝑥 + 3        , 𝑥 < −1

      

 

 

   

 

 

 
 

  3)     𝑓(𝑥) = {
      −2𝑥            , 𝑥 > 1
   2𝑥 − 1          , 𝑥 ≤ 1

  

 

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 

    تمثيل دالة متفرعة 

 

 ورقة عمل 

 (8 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 
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  قراءة بيان مرسوم لدالة ذات قاعدة متفرعة   : رابعا
            

   f   على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة اعتمادا (1)
 أوجد :

a)  f(2)=  ………………………………………………. 

b) f(0) =  ………………………………………………. 

c) f(4)=     ………………………………………………. 

d) f(2.5)= ………………………………………………. 

 

 مكتبة تصويرنسخة  في  xالتكلفة بالدراهم لتصوير  والتي تمثل  f(x) الشكل المقابل يمثل التمثيل البياني لدالة (2)  

  ، مستعينا بالرسم أكمل  :         

a) f(4) = ………………   ,   f(10) = ……………   

b)  نسخة يساوي  15تكلفة تصوير………………….    

c)   نسخ يساوي    8تكلفة تصوير………………….    

d)  عدد النسخ التي يحصل عليها شخص دفع 

    .…………………  يساوي   درهمين 
 

 

 

𝑓(𝑥)     حيث      ،   f(x)الشكل المقابل يمثل التمثيل البياني لدالة  (3)   = {
      80                  , 𝑥 ≤ 200

   
1

2
𝑥 − 20          , 𝑥 > 200

 

 والتي تمثل الأجرة اليومية التي يتقاضاها مكتب لتأجير        

 هي المسافة التي تقطعها السيارة   xالسيارات حيث      

 ،  فأوجد من الرسم : بالكيلومتر     

a)   الأجرة اليومية لسيارة مستأجرة قطعت 

190km  في أحد الأيام يساوي...................... 

b)  الأجرة اليومية لسيارة مستأجرة قطعت 

300km  في أحد الأيام يساوي...................... 

c)  المسافة التي قطعتها سيارة في يوم دفع 

 ......................درهما 250مستأجرها مبلغ  

  

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
               قراءة بيان مرسوم لدالة ذات قاعدة متفرعة 
 

 ورقة عمل 

 (9 ) 

 

 فرعةمت التمثيل البياني لدالة 1-1 

 

 

ᴼ 
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 ، أوجد كلا مما يأتي  fاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة    1)

a) f(1) = ……………………………………                           

b)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)   = ……………………………………… 

c)    lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) = ……………………………………… 

d)    lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥) = ……………………………………… 

e)    lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)   = ……………………………………… 

 

 ، أوجد كلا مما يأتي : f(x) على الرسم المجاور الذي يمثل الدالة  إعتمادا 2)

 

 

 

 

 

 

 

 

 ورقة عمل 

 (10 ) 

 

 دالة عند نقطة نهاية 1-2 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                     تفسير مفهوم نهاية دالة عند نقطة                   تعيين نهاية دالة عند نقطة إذا كانت الدالة ممثلة بيانيا 
 

lim تعريف
𝑥→𝑎−

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥) = 𝐿  ,    𝐿𝜖𝑅      1.     اذا كانت    

lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = 𝐿 ∶ lim  موجودة وتكون 
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥)    فإن 

lim
𝑥→𝑎−

𝑓(𝑥) ≠ lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥)        2.     اذا كانت    

lim  غير موجودة
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥)         فإن                       

  وفتحة نهاية الدالة عند نقطة غير موجودة إذا كان عندها قفزة تكون  ملحوظة

 

 

a) 𝑓(2) = ………………………… 

b)    lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)   = ………………………… 

c)    lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥)   = ………………………… 

d)    lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥)   = ………………………… 

e)    lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)   = ………………………… 
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 ، أوجد كلا مما يأتي  fاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة    1) 

a) f(1) = ………………… ,  f(2) =  ……………………        

b)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)   = ………………………...………………    

c)    lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) = ………………………………………   

d)    lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥) = ………………………………………   

e)    lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)   = ……………………………………   

f)   اذا كانتlim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) =  …..…… هي aفإن مجموعة قيم    1

 ، أوجد كلا مما يأتي : g(x)إعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل الدالة   2)

 

 

 

 

 

 .................هي                                                                  

 

 ، أوجد كلا مما يأتي  gاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة   3) 

 

 

        

        

 

 

 

       

(g  مجموعة قيمa  التي تكون lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) هي غير موجودة .......................................   

 -قادراً على :من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون الأهداف : 
                     تفسير مفهوم نهاية دالة عند نقطة                   تعيين نهاية دالة عند نقطة إذا كانت الدالة ممثلة بيانيا 
 

 

 

a)    𝑔(0) = ………………………… 

b)    lim
𝑥→2

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

c)    lim
𝑥→0+

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

d)    lim
𝑥→0−

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

e)    lim
𝑥→0

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

f)   اذا كانتlim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) =    aفإن مجموعة قيم    1

   

 ورقة عمل 

 (11 ) 

 

 نهاية دالة عند نقطة 1-2 

 

a)    𝑔(4) = ………………………… 

b)    lim
𝑥→4

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

c)    lim
𝑥→0+

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

d)    lim
𝑥→0−

𝑔(𝑥)   = ………………………… 

e)    lim
𝑥→0

𝑔(𝑥)   = ……………………… 

f)    lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = −1     اذا كانت 
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 ، أوجد كلا مما يأتي  fاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة    1)

a)   f(1) = …………………,  f(-3) =  …………………         

b)   lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)   = ………………………...……………      

c)    lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) = ………………………………………       

d)    lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥) = ………………………………………       

e)    lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)   = ……………………………………       

f)   اذا كانتlim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) =  …..……هي  aفإن مجموعة قيم    1

 ،  fعلى الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة   اعتمادا  2)

 أوجد كلا مما يأتي 

a)   f(1) = …………………,  f(3) =  …………………         

b)   lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥)   = ………………………...……………      

c)    lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

d)    lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

e)    lim
𝑥→1.5

𝑓(𝑥)   = ……………………………………      

 ،  fاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة    3)

 أوجد كلا مما يأتي 

a)   f(1) = …………………,  f(2) =  …………………           

b)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)   = ………………………...……………        

c)    lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

d)    lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

e)    lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)   = ……………………………………        

(f  مجموعة قيمa  التي تكون lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) هي غير موجودة .......................................   

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                     تفسير مفهوم نهاية دالة عند نقطة                   تعيين نهاية دالة عند نقطة إذا كانت الدالة ممثلة بيانيا 
 

 ورقة عمل 

 (12 ) 

 

 نهاية دالة عند نقطة 1-2 
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     : إيجاد نهاية دالة بطريقة جبرية

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أوجد كلا من النهايات التالية :

1) lim
𝑥→3

(𝑥2 − 2𝑥) =………………………..………………… 

                  =……………………………...…………… 

2)  a)    lim
𝑥→2

5 =………………………..…………… 

b)    lim
𝑥→2

(−7) =………………………..……                     

3) lim
𝑥→4

(√𝑥 − 2) =………………………..………………… 

                  =……………………………...…………… 

4) lim
𝑥→1

(𝑥2 − 2𝑥 − 1) =……………..........…………… 

         =………………………………...……………                 

5) lim
𝑥→2

(3𝑥 − 4) =………………………..………………… 

                  =…………………….…………...……………    

6) lim
𝑥→2

(3𝑥 − 4𝑥2 − 2) =………………………………… 

                  =………………………….…………...…………… 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                     تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (13 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 

,𝐿    , فإن  𝐾𝜖𝑅  حيث   lim
𝑥→𝑎

𝑔(𝑥) = 𝐾  , lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = 𝐿       اذا كانت         

1)       lim
𝑥→𝑎

𝑐 = 𝑐                                ,            عدد صحيح ثابت 𝑐 حيث 

2)       lim
𝑥→𝑎

𝑥𝑛 = 𝑎𝑛               ,                    عدد صحيح موجب 𝑛 حيث  

3)       lim
𝑥→𝑎

𝑐 × 𝑓(𝑥) = 𝑐 × lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = 𝑐 × 𝐿    عدد ثابت 𝑐 حيث    

4)       lim
𝑥→𝑎

(𝑓(𝑥) ± 𝑔(𝑥)) = lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) ± lim
𝑥→𝑎

𝑔(𝑥) = 𝐿 ± 𝐾     

5)       lim
𝑥→𝑎

(𝑓(𝑥) × 𝑔(𝑥)) = lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) × lim
𝑥→𝑎

𝑔(𝑥) = 𝐿 × 𝐾     

6)       lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
=

lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥)

lim
𝑥→𝑎

𝑔(𝑥)
=

𝐿

𝐾
                           ,      𝐾 ≠ 0    

limدالة حدودية فإن  f(x): إذا كانت  ملحوظة
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑎)  

 



              

              

              

              

 إيجاد              
 

    : نهاية دالة بطريقة جبرية
  

 : أوجد كلا من النهايات التالية

7) lim
𝑥→2

2𝑥−1

3𝑥+5
=…………………………………….....…………… 8)     lim

𝑥→2

𝑥−3

2𝑥
=…………………………………………… 

9) lim
𝑥→4

(
4

𝑥
− 2) = …………….........................................…… 10) lim

𝑥→−2
𝑥3 =…………………….....................…………    

11) lim
𝑥→2

 
𝑥2−4

𝑥+4
=  ……………........................................……                 12) lim

𝑥→6
  

𝑥−6

𝑥−2
=    …………………………………………   

13) lim
𝑥→2

𝑥2+3𝑥−4

𝑥−4
=………………………………………   14) lim

𝑥→2
(7 −

1

𝑥
) =…………………………………………   

15) lim
𝑥→2

(𝑥2 + 5)(𝑥 − 2) =………………………….…….. 

           =  ……………………………………………………………………………….. 

16) lim
𝑥→3

𝑥2+𝑥−12

𝑥+3
=…………………………………………              

=  ……………………………………………………………………………………………………. 

17) lim
𝑥→2

(𝑥2 −
1

𝑥
) =……………………………………….…………… 18) lim

𝑥→1

1−𝑥

𝑥
=………………………………………………………………… 

19) lim
𝑥→−1

𝑥2+1

𝑥−1
=…………………………………..…….………… 

……………………………………………………………………………………………………. 

20) lim
𝑥→−2

𝑥2+7𝑥−18

𝑥−2
=………………………….……………………… 

=  ……………………………………………………………………………………………………. 

 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                                  قسم الرياضيات                                                                           

 -قادراً على :من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (14 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 



 

 

 

           

 

 

 

 : أوجد كلا من النهايات التالية

21) lim
𝑥→−2

 
𝑥2+3𝑥+2

𝑥+2
=…………………………..…………… 

………………………………………………………………………………………………………………. 

 

………………………………………………………………………………………………………………. 

22) lim
𝑥→9

 
𝑥2−81

𝑥−9
=…………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………… 

 

……………………………………………………………………………………………………. 

23) lim
𝑥→2

 
𝑥2−𝑥−2

𝑥−2
= ……………................................................ 

 ……………………………………………………………………………………..………..……………. 

 

……………………………………………………………………………….………………………………. 

24) lim
𝑥→4

𝑥2−5𝑥+4

𝑥−4
=…………………….....................…… 

………………………………………………………………………………………………………. 

  
…………………………………………………………………………………………………….   

25) lim
𝑥→−2

 
𝑥2−4

𝑥+2
=  ……………........................................……    

……………………………………………………………………………………………..………………. 

 

 ……………………………………………………………………………………………….……………             

26) lim
𝑥→4

  
𝑥2−16

𝑥−4
=    ………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………… 

 

……………………………………………………………………………………………………..  

27) lim
𝑥→2

𝑥2+3𝑥−4

𝑥−4
=………………………………………   

…………………………………………………………………………………………………………… 

 

…………………………………………………………………………………………………………..              

28) lim
𝑥→1 

 
𝑥2−𝑥

𝑥−1
=…………………………………………   

…………………………………………………………………………………………………… 

 

……………………………………………………………………………………………………..              

    ‘إذا كانت نهاية المقام تساوي صفرا ، فإنه لا يمكن تطبيق النظرية الخاصة بإيجاد نهاية قسمة دالتين   

 ن وذلك من خلال تحليل كل من قاعدة اقتران الدالة بصورة أخرى ان أمكوفي هذه الحالة نعيد كتابة   

 0 الممكنة ط والمقام ثم إجراء الاختصاراتالبس

 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                                  قسم الرياضيات                                                                           

ملحوظة 

 مهمة

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (15 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 



 

 

 

 

 

 

 

 

 : أوجد كلا من النهايات التالية

29) lim
𝑥→0

𝑥4−𝑥3+5𝑥2

𝑥2
=………………………….…….. 

           =  ……………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………………….        

30) lim
𝑥→3

𝑥2+𝑥−12

𝑥+3
=…………………………………………              

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….        

31) lim
𝑥→2

2𝑥−𝑥2

𝑥−2
=……………………………………….……………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
………………………………………………………………………………………………………….        

32) lim
𝑥→1

1−𝑥

𝑥−1
=………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………………………. 

 

…………………………………………………………………………………………………….      

33) lim
𝑥→4

(3𝑥−1)(𝑥−4)

𝑥2−16
=……………………………………….………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
………………………………………………………………………………………………………….        

34) lim
𝑥→2

𝑥2−3𝑥+2

𝑥2−2𝑥
=…………………………………………              

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….        

35) lim  
𝑥→3

 
𝑥2−9

𝑥(𝑥−3)
=…………………………………………              

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….   

36) lim
𝑥→1

(𝑥−1)(2𝑥−3)

𝑥2−1
=……………………………………….………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
…………………………………………………………………………………………………………. 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                            قسم الرياضيات                                                                                 

 -راً على :من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادالأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (16 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 

    ‘فإنه لا يمكن تطبيق النظرية الخاصة بإيجاد نهاية قسمة دالتين  إذا كانت نهاية المقام تساوي صفرا ،  

 ن وذلك من خلال تحليل كل من وفي هذه الحالة نعيد كتابة قاعدة اقتران الدالة بصورة أخرى ان أمك  

 0 الممكنة ط والمقام ثم إجراء الاختصاراتالبس

 

ملحوظة 

 مهمة

ملحوظة 

 مهمة



 

 

 

 

 

 

 

 

 : أوجد كلا من النهايات التالية

37) lim
𝑥→6

36−𝑥2

6−𝑥
=…………………………………….……………….…….. 

           =  ……………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………………….        

38) lim
𝑥→5

  
𝑥(𝑥−5)

𝑥2−7𝑥+10
=………………………………………             

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….        

39) lim 
𝑥→0

𝑥−𝑥2

𝑥
=……………………………………….……………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
………………………………………………………………………………………………………….        

40) lim 
𝑥→1

 
1−𝑥

𝑥2−1
=……………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………………………. 

 

…………………………………………………………………………………………………….      

41) lim
𝑥→2

𝑥2−5𝑥+6

𝑥2−4
=……………………………………….………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
………………………………………………………………………………………………………….        

42) lim
𝑥→1

𝑥2−7𝑥+6

𝑥−1
=…………………………………………              

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….        

43) lim  
𝑥→7

 
2𝑥−14

𝑥2−49
=…………………………………………              

=  …………………………………………………………………………………………………… 

.………………………………………………………………………………………………………….   

44) lim
𝑥→5

  
𝑥2−5𝑥

𝑥2−25
=……………………………………….………………… 

………………………………………………………………………………………………..………… 

 
…………………………………………………………………………………………………………. 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (17 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 
 ......................................... اليوم والتاريخ /                       

  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                                            

   ....................................................... : اسم الطالب                            قسم الرياضيات                                                                                 

ملحوظة 

 مهمة

    ‘إذا كانت نهاية المقام تساوي صفرا ، فإنه لا يمكن تطبيق النظرية الخاصة بإيجاد نهاية قسمة دالتين   

 ن وذلك من خلال تحليل كل من وفي هذه الحالة نعيد كتابة قاعدة اقتران الدالة بصورة أخرى ان أمك  

 0 الممكنة والمقام ثم إجراء الاختصاراتط البس

 



 

 

                                                       

 

 

 

 

 

 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت           45) = {
   2𝑥 + 1          , 𝑥 ≥ 0
         4               , 𝑥 < 0

  أوجد ما يلي :             

a)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….  

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
 

b)   lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

c) lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) =  
 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت          46) = {
   2𝑥       , 𝑥 ≥ 2
    4          , 𝑥 < 2

 أوجد ما يلي :           

a)   lim
𝑥→3

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

  
 

b)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

c) lim
𝑥→2

𝑓(𝑥) =  
 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة متفرعة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (18 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                                  قسم الرياضيات                                                                           

ملحوظة 

 مهمة

فإننا نقوم بإيجاد قيمة النهاية اليمنى للدالة  من القاعدة التي  aالنهاية لدالة متفرعة عند نقطة  لإيجاد  1)

، وكذلك إيجاد النهاية اليسرى للدالة من القاعدة الأخرى التي   a x+  عندما   x>a تحوي الشرط 

،  فإذا كانت متساويتان فنهاية الدالة موجودة واذا كانتا غير  -x aعندما      x<aتحوي الشرط 

 متساويتين فالنهاية غير موجودة

فاننا نعين موقع تلك النقطة في أي  aأما اذا كان المطلوب إيجاد نهاية الدالة المتفرعة عند نقطة غير   2)

 ة المعرفة على ذلك المجالمجال تقع في الأكبر أو الأصغر ونجد النهاية عند تلك النقطة من القاعد

 



 

 

 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت           47) = {  
    𝑥2                , 𝑥 ≥ 2
3𝑥 − 2           , 𝑥 < 2

           

 أوجد ما يلي :    

a)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….  

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
 

b)   lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

c) lim
𝑥→2

𝑓(𝑥) =  
 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت          48) = {   
   𝑥 + 1            , 𝑥 ≥ 1

𝑥2 − 3          , 𝑥 < 1
        

 أوجد ما يلي :        

a)    f(1) = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

  

b)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

   
 

c)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
d) lim

𝑥→2
𝑓(𝑥) =  

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (19 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 
 ......................................... اليوم والتاريخ /                       

  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                                  قسم الرياضيات                                                                           



 

 

 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت           49) = {  
 𝑥 + 5           , 𝑥 ≥

1

2

8 − 4𝑥           , 𝑥 <
1

2

           

 أوجد ما يلي :    

d)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….  

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
 

e)   lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

f) lim
𝑥→

1

2

𝑓(𝑥) =  

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت          50) = {   
  −3            , 𝑥 ≥ −1
𝑥 − 4          , 𝑥 < −1

        

 أوجد ما يلي :        

e)    f(-1) = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

  

f)   lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

   
 

g)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
h) lim

𝑥→3
𝑓(𝑥) =  

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (20 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                                            

   ....................................................... : اسم الطالب                            قسم الرياضيات                                                                                 



 

 

 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت           51) = {  
 2𝑥2 + 1          , 𝑥 ≥ 2
3𝑥 + 2             , 𝑥 < 2

           

 أوجد ما يلي :    

g)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………….  

 
 
 

h)   lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
 

 

i) lim
𝑥→2

𝑓(𝑥) =  
 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت          52) = {   
2𝑥 + 3          , 𝑥 ≥ −1
𝑥 + 5          , 𝑥 < −1

        

 أوجد ما يلي :        

a)    f(-1) = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

  

b)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 
 

c)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
d) lim

𝑥→−1
𝑓(𝑥) =  

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

e)     lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)          فسر عدم وجود 

 
   ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (21 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 

 ......................................... اليوم والتاريخ /                       
  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                   

   ....................................................... : اسم الطالب                                  قسم الرياضيات                                                                           



 

 

 

 

 

𝑓(𝑥)إذا كانت          1) = {   
2𝑥 + 3          , 𝑥 ≥ −1
     2                , 𝑥 < −1

        

 أوجد ما يلي :        

a)    f(-1) = ……………………………………………………………  ,     f(0) = …………………………………………………………….. 

  

b)   lim
𝑥→1

(3 𝑓(𝑥) − 2𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 
 

c)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 
d) lim

𝑥→−1
𝑓(𝑥) =  

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

e)     lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)          فسر عدم وجود 

 
   ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

f)    أرسم بيان الدالةf(x)     

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
            رسم دالة متفرعة                   تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 اثرائية

 

 (1تكليف رقم )
 ................................. اليوم والتاريخ /                                

  ......................../  أدبيعشر  لثانياالصف                                                              

    .............................................. : اسم الطالب                                                  قسم الرياضيات                                                                   
 

 

   x 

   f(x) 

 

   x 

   f(x) 

 



 

 

 

 أوجد قيمة كل من النهايات التالية : 2)

a)   lim
𝑥→2

2𝑥2(3𝑥 −
8

4𝑥
)=   ………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

b)    lim
𝑥→3

𝑥2−3𝑥+2

𝑥2−4
     =  ……………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

                                                                     …………………………………………………………….……………………………………………………….. 

 

 

c)  lim
𝑥→2

3𝑥2−6𝑥

2𝑥−4
        =  ……………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

                                                                     …………………………………………………………….……………………………………………………….. 

 

 

 أوجد كلا مما يأتي ،  fاعتمادا على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة     3)    

   f(1) = …………………,  f(2) =  …………………         a) 

b)   lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)   = ………………………...……………        

c)    lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

d)    lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) = ………………………………………      

e)    lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)   = ……………………………………      

f) lim (
𝑥→3

2𝑓(𝑥)

2𝑥−5
 +5)  =   …………………………….……     

(g  مجموعة قيمa  التي تكون lim
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥)  هي موجودةغير .......................................   

(h  مجموعة قيمb   1 التي تكون  عندها= lim
𝑥→𝑏

𝑓(𝑥)  هي .......................................   

 (1تابع : تكليف رقم )

 



 

 

 

 

lim إذا كانت  53)
𝑥→1

𝑓(𝑥) =  فأوجد ما يلي :       6

a)   lim
𝑥→1

(3𝑓(𝑥) − 4𝑥 + 5)= 

  
……………………………………………………………… 

 

 
……………………………………………………………… 

 

b)   lim
𝑥→1

(4𝑥2 − 3𝑓(𝑥))= 

 
………………………………………………………………            

 

            
………………………………………………………………            

  

c)   lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)

2𝑥−1
     = 

                  
……………………………………………………………… 

 
          ………………………………………………………………   

d)   lim
𝑥→1

(3𝑥 − 5𝑓(𝑥) + 1)= 

 
……………………………………………………………… 

 
……………………………………………………………… 

 

 

limإذا كانت     54)
𝑥→2

𝑓(𝑥) = 3          ،lim
𝑥→2

𝑔(𝑥) =  فأوجد :    2−

a)   lim
𝑥→2

(𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥))   = 

  
……………………………………………………………… 

 

 
……………………………………………………………… 

 

b)   lim
𝑥→2

(𝑓(𝑥) × 𝑔(𝑥))   = 

 
………………………………………………………………            

 

            
………………………………………………………………            

  

c)   lim
𝑥→2

(3𝑓(𝑥) − 4𝑔(𝑥) + 5)   = 

                  
……………………………………………………………… 

  
          ………………………………………………………………   

d)   lim
𝑥→2

(3𝑥 −
4𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
)     = 

 
……………………………………………………………… 

 
……………………………………………………………… 

 

e) lim
𝑥→2

(
𝑓(𝑥)

3𝑔(𝑥)+1
− 5𝑥)  =  

 
………………………………………………………………   

 
………………………………………………………………   
 

f) lim
𝑥→2

(
𝑥2

2𝑓(𝑥)
− 2𝑔(𝑥) − 5 )  =  

 
………………………………………………………………   

 
    

……………………………………………………………                  

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                                  تطبيق نظريات النهايات    ايجاد نهاية دالة عند نقطة جبريا 
 

 ورقة عمل 

 (22 ) 

 

 نظريات النهايات 1-3 
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 : الاتصال عند نقطةأولا : 

     

 

 

 

 

 ابحث اتصال الدالة عند النقاط الموضحة :   f   اعتمادا على الرسم البياني للدالة 1)

 (a            عندx = 1  

                                                                                                                              ........................................................................................................................ 

                                                                                                                              ......................................................................................................................    

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                     (b    عندx = 2     

                                                                                                                            .......................................................................................................................... 

                                                                                                                        ........................................................................................................................ 

 

 

 ابحث اتصال الدالة عند النقاط الموضحة :   f   اعتمادا على الرسم البياني للدالة 2)

 (a            عندx = 1  

                                                                                                                              ........................................................................................................................ 

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                     (b    عندx = 2     

                                                                                                                            .......................................................................................................................... 

                                                                                                                        ........................................................................................................................ 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                       تفسير مفهوم الاتصال عند نقطة    تمييز النقط التي تكون الدالة عندها غير متصلة من خلال الرسم البياني للدالة 

 

 ورقة عمل 

 (23 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 
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 تعميم
lim اذا كانت      x = aمتصلة عند    fتكون  الدالة  

𝑥→𝑎
𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑎)    

يعني أن منحنى الدالة لا يوجد به    x = aعند    f: إن اتصال دالة   هذا يعني

  x = aفجوة أو انقطاع ) قفزة ( عند  

 

 



 

 

 

 

 : الاتصال عند نقطةأولا : 

     

 

 

 

 

 ابحث اتصال الدالة عند النقاط الموضحة :   f   اعتمادا على الرسم البياني للدالة 3)

 (a            عندx = 1  

                                                                                                                              ........................................................................................................................ 

                                                                                                                                 ...................................................................................................................... 

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                     (b    عندx = 2     

                                                                                                                            .......................................................................................................................... 

                                                                                                                        ........................................................................................................................ 

 

 

 ابحث اتصال الدالة عند النقاط الموضحة :   f   اعتمادا على الرسم البياني للدالة 4)

 (a            عندx = 1  

                                                                                                                              ........................................................................................................................ 

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                                  ...................................................................................................................... 

                                                                                                                     (b    عندx = 2     

                                                                                                                            .......................................................................................................................... 

                                                                                                                        ........................................................................................................................ 

 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                       تفسير مفهوم الاتصال عند نقطة    تمييز النقط التي تكون الدالة عندها غير متصلة من خلال الرسم البياني للدالة 

 

 ورقة عمل 

 (24 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 
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 تعميم
lim اذا كانت      x = aمتصلة عند    fتكون  الدالة  

𝑥→𝑎
𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑎)    

يعني أن منحنى الدالة لا يوجد به    x = aعند    f: إن اتصال دالة   هذا يعني

  x = aفجوة أو انقطاع ) قفزة ( عند  

 

 



 

 

 

 

 : متوسط التغير: ثانيا

     

 

 

 

 

 

 

 

  xعندما تتغير   fأوجد متوسط التغير في الدالة    5)

    (a     1  1 =منx    2 3 =الىx 

          ........................................................................................................... 

                ............................................................................................................. 

     (b  1  =- 2منx    2 0 =الىx 

          ........................................................................................................... 

                ............................................................................................................. 

 

  xعندما تتغير   fأوجد متوسط التغير في الدالة     6)

    (a     1  =2 منx    2  =4الىx 

          ........................................................................................................... 

                ............................................................................................................. 

     (b  1  =- 2منx    2 0 =الىx 

          ........................................................................................................... 

                ............................................................................................................. 
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 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                               تفسير مفهوم التغير ومتوسط التغير       حساب التغير ومتوسط التغير لدالة 

 

 ورقة عمل 

 (25 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 

 تعميم
  فإن :   2xالى   1xمن  xوتغيرت  y = f(x)إذا كانت 

(a   التغير فيx   1 يساويx – 2x = x  

(b   التغير فيy   يساوي)    1f(x-)2= f(x 1y – 2y = y  

(c  متوسط التغير في الدالةy = f(x)     بالنسبة الىx  : يساوي 

∆𝑦

∆𝑥
=

𝑦2 − 𝑦1

𝑥2 − 𝑥1
=

𝑓(𝑥2) − 𝑓(𝑥1)

𝑥2 − 𝑥1
    , 𝑥2 ≠ 𝑥1 

 

 

 



 

 

 

 

 

 أوجد   2x 4 =الى    1x  2 =من   x وتغيرت   x= 5 f(x)=  y -2إذا كانت  7)

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..    

 

 أوجد   2x 1.5 =الى    1x  1 =من   xوتغيرت    2x=  f(x)=  y 1+إذا كانت  )8 

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..       

 

 أوجد   2x 5 =الى    1x  2 =من   xوتغيرت    x3-= 5 f(x)=  y إذا كانت    9)  

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..    
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 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                               تفسير مفهوم التغير ومتوسط التغير       حساب التغير ومتوسط التغير لدالة 

 

 ورقة عمل 

 (26 ) 

 

 التغيرالتغير ومتوسط  2-1 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 



 

 

 

 

 

𝑦  إذا كانت )10 = 𝑓(𝑥) =
3

2
𝑥2 −  أوجد   2x 4 =الى    1x  =2 من   xوتغيرت                 1

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..    

 

 أوجد   2x  =3الى    1x  =1 من   xوتغيرت    x5- 2x=  f(x)=  y +6إذا كانت  )11 

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..       

 

𝑦   إذا كانت   )12    = 𝑓(𝑥) = √3𝑥 +  أوجد   2x 5 =الى    1x  =0 من   xوتغيرت       1

a)   x  = ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

b)    y =  ………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

c)  

………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………..    
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 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
                                               تفسير مفهوم التغير ومتوسط التغير    غير لدالة   حساب التغير ومتوسط الت 

 

 ورقة عمل 

 (27 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 

        xبالنسبة الى     yمتوسط التغير في  =  .................................................................................................................................

 



 

 

 

 

 سنة ، أوجد :  x الزمن التي تمثل أعداد العمال خلال  f(x)الرسم البياني التالي يمثل دالة   13)

a)  مقدار التغير الذي طرأ على أعداد العمال 

 1990إلى  1987خلال الفترة الزمنية 

 
............................................................................................................... 

 

b)  الفترة الزمنيةمقدار التغير في السنوات خلال 

 1990إلى  1987

 
................................................................................................................ 

 

c) متوسط التغير في عدد العمال بالنسبة للزمن  

 
................................................................................................................ 

 

 في أحد المستشفيات أن كمية الدم التي يزود بها المرضى خلال فترة عشرة أيام كانت وفق العلاقة )وحدة( وجد  14)

      2n – n8-= 24 g(n)= y   حيث ، g(n)    ،  كمية الدم المزود للمرضى بالوحدةn  ، 10 ≥الزمن بالأيام n0≤        

 وفسر النتيجة ؟  2n 4 =إلى   1n  0 =على الفترة الزمنية من  ، أوجد متوسط التغير في كمية الدم المزودة        

 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

 ي ه وجدت شركة لإنتاج أجهزة التلفزيون أن أرباحها السنوية تعتمد على ما تسوقه من أجهزة ، وأن دالة الأرباح  15)

         2x0.2 – x= 300 R(x)     حيث x    ، عدد الأجهزة التي تم تسويقهاR(x)  ، 150 ≥الأرباح بالدرهم x0≤   

 ثم فسر النتيجة ؟    2x  150 =إلى    1x  100 =من     x احسب متوسط التغير في ربح الشركة عندما تتغير        

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      
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 ورقة عمل 

 (28 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 

 



  

 

 

 اعتمادا على الشكل المجاور الذي يمثل بيان   16)

 gاحسب متوسط التغير في الدالة  g(x)الدالة         

                                                         2x 5 =الى    1x  2 =من      xعندما تتغير        
           .................................................................................................... 

          ..................................................................................................... 

          ...................................................................................................... 

          ...................................................................................................... 

 إذا كان رأس مال إحدى الشركات يحسب    17)

 الموضح بيانها جانبا ،   y = g(n)وفق الدالة         

 الزمن بالسنوات   nبألاف الدراهم ،   g(n)حيث        

   g(n)، فاحسب متوسط التغير في رأس مال الشركة     

                                                         2n 10 =الى    1n  5 =خلال الفترة  من       
  

           .................................................................................................... 

          ..................................................................................................... 

          ...................................................................................................... 

          ...................................................................................................... 

 تتقاضى شركة كهرباء بدل استهلاك الطاقة الكهربائية من المشتركين وفق الدالة : 18)

𝑓(𝑥) = { 
   200                   , 𝑥 ≤ 200
160 + 0.2𝑥        , 𝑥 > 200

             

 كمية الاستهلاك الشهرية من  xبالدرهم ،     f(x)حيث       

 الطاقة بالكيلووات ساعة ، فأوجد :     

a) المبلغ الذي يدفعه مستهلك كان استهلاكه في أحد الشهور 

 .....................................................................0كيلووات ساعة   1000

 

b)  متوسط التغير في ما يدفعه المستهلك عندما تتغير كمية 

 كيلووات ساعة 2x 300 =الى    1x  100 =الاستهلاك من   

                 ........................................................................................................................... 

                ............................................................................................................................ 

                ............................................................................................................................ 
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 -الورقة أن تكون قادراً على : من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذهالأهداف : 
                                               تفسير مفهوم التغير ومتوسط التغير       حساب التغير ومتوسط التغير لدالة 

 

 ورقة عمل 

 (29 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 

 

 

 



 

 

 

 :   xعندما تتغير   xبالنسبة الى   y في، فأوجد متوسط التغير    y = f(x) = 2x -3إذا كانت   19)

a)  1  =0 منx    2  =4الىx 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 

b)  1  =-1 منx    2  =2الىx 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 

c)  1  =3 منx    2  =1الىx 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
         .................................................................................................. 

 
         .................................................................................................. 

d)  1  =3 منx    الىh+3=  2x 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 

 

، فأحسب متوسط  2x= 3 + 2 = f(x) yإذا كانت  20)

  x  عندما تتغير xبالنسبة الى  yالتغير في 

a)     1  =1 منx    2  =1.1الىx  
 

.................................................................................................. 
 

         .................................................................................................. 
 

         .................................................................................................. 
 

         .................................................................................................. 
 

b)      1  =1 منx    2  =0.5الىx  

 
.................................................................................................. 

 
         .................................................................................................. 

 
         .................................................................................................. 

 
         .................................................................................................. 

 

                                                       

، فأوجد متوسط التغير   2x= 2 f(x) = yإذا كانت  21)

  1x  =2 من        x  عندما تتغير  xبالنسبة الى   y في 

 h2+=  2xالى  

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 

 
.................................................................................................. 
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 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
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 ورقة عمل 

 (30 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 



 

 

 

 ,f (1)) , (3,f (1((3)، فأوجد ميل القاطع الواصل بين النقطتين   x+5 2x2=  f(x)=  y إذا كانت   22)

 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

…….……………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………  .          

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

  2x  =2.5الى    1x  =1   من  xعندما تتغير  xبالنسبة الى   y في  فأوجد متوسط التغير    f(x) = 5إذا كانت  23)

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

   a=  1x من   xعندما تتغير   18يساوي  xبالنسبة الى  y، وكان متوسط تغير   2x3=  f(x)=  y  7+إذا كانت  24)

 ؟     a، أوجد قيمة     2x 5 =الى         

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         

 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..      
 

 ،   2x 5 =الى    1x  =2 من   xعندما تتغير   4يساوي   xبالنسبة الى    x(f = y(اذا كان متوسط تغير الدالة   25)

 ؟   f(5) = 20إذا كانت   f(2)فاوجد        

 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         

𝑓(𝑥)إذا كانت   26) = {
3 − 𝑥            ,    𝑥 < 2

𝑥2 − 3         ,   𝑥 ≥ 2
    

 2x 5 =الى    1x  =-1 عندما تتغير  من   xبالنسبة الى     f أوجد متوسط التغير في  

 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..         
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 ورقة عمل 

 (31 ) 

 

 التغير ومتوسط التغير 2-1 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 باستخدام تعريف المشتقة ؟f (3)   فأوجد     y = f(x) = 2xإذا كانت  1)

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 باستخدام تعريف المشتقة ؟f (2)   فأوجد     y = f(x) = 3x-5ذا كانت إ 2)

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 ورقة عمل 

 (32 ) 

 

 مشتقة دالة 2-2 

 تعريف
lim ، وكانت  y = f(x)إذا كانت 

ℎ→0

𝑓(𝑥1+ℎ)−𝑓(𝑥1)

ℎ
موجودة فإن هذه النهاية تسمى مشتقة  

أو     𝑓/(𝑥1)ويرمز لها بالرموز  ، 1xعند  fالدالة  
𝑑𝑦

𝑑𝑥
|

𝑥=𝑥1

 

   تكون الدالة f   1قابلة للاشتقاق عندx = x   عندما تكون𝑓/(𝑥1)   موجودة 

    المشتقة لها أسماء أخرى مثل  ميل المماس لمنحنى الدالةf   1عند النقطةx   أو معدل التغير للدالة f 

   1xعند النقطة  

  يمثل ميل القاطع المار بالنقطتينمتوسط التغير بالنسبة لمنحنى الدالة 

         (𝑥1 + ℎ, 𝑓(𝑥1 + ℎ))   , (𝑥1, 𝑓(𝑥1)) : ويكون 

= متوسط التغير = ميل القاطع      
Δ𝑦

Δ𝑥
=

𝑓(𝑥1+ℎ)−𝑓(𝑥1)

ℎ
     ,   ℎ ≠ 0             



 

 

 

 

 باستخدام تعريف المشتقة ؟f (2)   فأوجد     y = f(x) = 1-2xإذا كانت  3)

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

      فأوجد     y = f(x) = 7x+4إذا كانت  4)
𝑑𝑦

𝑑𝑥
|

𝑥=2
 باستخدام تعريف المشتقة ؟         

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

𝑔(𝑥)      إذا كانت  5) = 1 −
1

2
𝑥     فأوجد   g (3)باستخدام تعريف المشتقة ؟ 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 ورقة عمل 

 (33 ) 

 

 مشتقة دالة 2-2 



 

 

 

 

 باستخدام تعريف المشتقة ؟f (2)   فأوجد     y = f(x) = 5- xإذا كانت  6)

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

      فأوجد     y = f(x) = 2x+1إذا كانت  7)
𝑑𝑦

𝑑𝑥
|

𝑥=3
 باستخدام تعريف المشتقة ؟         

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

𝑔(𝑥)      ,إذا كانت  8) = 𝑥 −  ؟g (2)باستخدام تعريف المشتقة ثم أوجد  g (x)   فأوجد     4

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 ورقة عمل 

 (34 ) 

 

 مشتقة دالة 2-2 



 

 

 

 

 باستخدام تعريف المشتقة ؟    f(1)فأوجد    2x=  f(x)=  y 7+إذا كانت  )9

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

      فأوجد    2x -1 = f(x)=  y إذا كانت  )10
𝑑𝑦

𝑑𝑥
|

𝑥=3
 باستخدام تعريف المشتقة ؟         

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

𝑓(𝑥)      إذا كانت  11) = −2𝑥2     فأوجد   f (x)باستخدام تعريف المشتقة ؟ 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 ورقة عمل 

 (35 ) 

 

 مشتقة دالة 2-2 

 مساعدة رياضية :

22ab + b +2 = a2(a + b) 

 مساعدة رياضية :

22ab + b +2 = a2(a + b) 

 مساعدة رياضية :

22ab + b +2 = a2(a + b) 



 

 

 

 

 

 

 

 

 الدوال الآتية :أوجد مشتقة كل من  1)

 

b)     f(x) = -20 

 
………………………………………………………………..……… 

a)    y = 5  

 
      ………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) =
3

4
 

 
        ………………………………………………………………..……… 

c)     g(x) = 2 -1  
 

 
………………………………………………………………..……… 

     f)      ℎ(𝑥) = 93 

 
      ………………………………………………………………..……… 

      e)     𝑚(𝑥) =  √2  

 
     ………………………………………………………………..……… 

 

 

 

 

 مشتقة كل من الدوال الآتية : أوجد  2) 
 

b)     f(x) = x2 

 
………………………………………………………………..……… 

a)    y = x  

 
      ………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) = 𝑥−5 

 
        ………………………………………………………………..……… 

c)     g(x) = x5  
 

 
………………………………………………………………..……… 

     f)      ℎ(𝑥) = 𝑥
2

3 

 
      ………………………………………………………………..……… 

      e)     𝑚(𝑥) =  𝑥−
1

2  

 
     ………………………………………………………………..……… 
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 ورقة عمل 

 (36 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

 = صفرامشتقة الدالة الثابتة 

    f (x) = 0عدد ثابت فإن    cحيث       f(x) = cإذا كانت 

 (1نظرية )

 (2نظرية )  nx n=  )x(f-   1فإن    عدد حقيقي nحيث        = nxf(x)      إذا كانت



 

 

 

 

 

 

 

 

 دوال الآتية :أوجد مشتقة كل من ال 3)

 

b)     f(x) = -20x 

 
………………………………………………………………..……… 

b)    y = 5x3  

 
      ………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) =
3

4
𝑥 

 
        ………………………………………………………………..……… 

c)     𝑔(𝑥) =
𝑥2

5
 

 

 
………………………………………………………………..……… 

     f)      ℎ(𝑥) = 4𝑥−3 

 
      ………………………………………………………………..……… 

      e)     𝑚(𝑥) =  √2𝑥2  

 
     ………………………………………………………………..……… 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أوجد مشتقة كل من الدوال الآتية :  4) 
 

b)     𝑓(𝑥) =
3𝑥2

7
+ √5 

 

 
………………………………………………………………..……… 

b)    y = x4- 5x  

 
      ………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) = 𝑥−5 −
2

3
𝑥 + 3𝑥 −

1

5
 

 
        ………………………………………………………………..……… 

c)     g(x) = x5 - 4x3 + 2x -1  
 

 
………………………………………………………………..……… 
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 ورقة عمل 

 (37 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

    f (x) = c × g(x)عدد ثابت فإن    cحيث       f(x) = c ×g(x)إذا كانت 

 مشتقة الدالة ((× دالة ( = الثابت × أي أن )) مشتقة ) ثابت 

 (3نظرية )

 مشتقة مجموع أو فرق دالتين أو أكثر

  h± (x) g=  )x(f(x)   فإن       = h(x) ± g(x)f(x)     إذا كانت

 هذا يعني أن مشتقة مجموع دالتين أو أكثر يساوي

   000مشتقة الدالة الأولى + مشتقة الدالة الثانية + مشتقة الدالة الثالثة + 

 (4نظرية )



 

 

 

 

  أوجد  5) 
𝑑𝑦

𝑑𝑥
 كل من الدوال الآتية :  

 

b)     𝑦 = 3𝑥−4 + 𝑥 − 3 

 
………………………………………………………………..……… 

a) 𝑦 = 4𝑥7 + √5 

 
      ………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑦 =
3

4
(𝑥 − 5𝑥3) 

 
        ………………………………………………………………..……… 

c)     𝑦 =
𝑥5

5
−

2

7
𝑥7 − 5𝑥 + √7 

 

 

………………………………………………………………..……… 

     f)      𝑦 = 𝑥3(2𝑥2 − 3) 

 
      ………………………………………………………………..……… 
 
    ………………………………………………………………..………    

      e)     𝑦 =
1

𝑥3
+

4

𝑥4
  

 
        ………………………………………………………………..……… 
 
    ………………………………………………………………..……… 

     h)      𝑦 = √𝑥 

 
      ………………………………………………………………..……… 

     g)      𝑦 = 𝑥−3 +
1

𝑥3
 

 
      ………………………………………………………………..……… 

     n)      𝑦 = 𝑥−3 +
1

𝑥3
 

 
………………………………………………………………..……… 

  m)     𝑦 =
𝑥2+1

5
+

3

2
𝑥4  

 
     ………………………………………………………………..……… 

 

𝑓(𝑥)لتكن      6) =  𝑥5 −
2

3
𝑥3 + 2𝑥 −

5

9
 أوجد :   

 

a)  f (x) = …………………………………………………………………………….……………………………………………………….. 

 

b) f (1) =…………………………………………………………………………….……………………………………………………….. 

 

c) f (-2) =…………………………………………………………………………….……………………………………………………….. 

 

d) f (0) =…………………………………………………………………………….……………………………………………………….. 
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 (38 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

 

 معلومة رياضية 

  
1

𝑥𝑛 = 𝑥−𝑛 

 

 معلومة رياضية 

  √𝑥 = 𝑥
1

2 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لدوال الآتية :أوجد مشتقة كل من ا 7)
 

a)    y = 5x3(x+4)  
 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………..………………………..……… 
 
    ……………………………………………………………………………………………………………………………..………………………..……… 

 

b)     f(x) = (5x-2)(2x+3) 
 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

c)     𝑔(𝑥) = (𝑥2 − 5𝑥 + 2)(2𝑥 − 1) 
 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) = (
3

4
𝑥 − 4)(𝑥3 + 5) 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
   ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     e)     𝑚(𝑥) = (√2𝑥2 − 3)(
2

𝑥3
+

1

3
)  

 

      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     f)      ℎ(𝑥) = (3𝑥2 + 1)2  = …………………………………………………………………………………………………..… 

 
    ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
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 (39 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

 فإن    f(x) = h(x)×g(x)إذا كانت 

  f (x) = h(x) × g(x) + h (x)×g(x) 

 ثانية(ال ×مشتقة الثانية + مشتقة الأولى  ×)مشتقة حاصل ضرب دالتين = الأولى 

    

 (5نظرية )



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 جد مشتقة كل من الدوال الآتية :أو 8)
 

a)      𝑦 =
2𝑥+1

3𝑥−5
 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………..………………………..……… 
 
    ……………………………………………………………………………………………………………………………..………………………..……… 

 

b)     𝑦 =
2𝑥

3𝑥2−5
 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

c)     𝑔(𝑥) =
𝑥3−7𝑥

5𝑥2
 

 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) =
5

3𝑥2+2
 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
   ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     e)     𝑚(𝑥) = (2𝑥 − 7)−1(𝑥 + 5)  
 

      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
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 ورقة عمل 

 (40 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

𝑓(𝑥)     إذا كانت =
𝑔(𝑥)

ℎ(𝑥)
 فإن       

𝑔 (𝑥)×ℎ(𝑥)−ℎ(𝑥)×𝑔(𝑥)

(ℎ(𝑥))2    𝑓 (𝑥) = 

مشتقة قسمة دالتين = 
مشتقة البسط×المقام−مشتقة المقام× البسط

(المقام)
2 

 

 

 

 

 (6نظرية )



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أوجد مشتقة كل من الدوال الآتية : 9)
 

a)    𝑓(𝑥) =
1

𝑥
   

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………..………………………..……… 
 

 

b)        𝑓(𝑥) = (
1

𝑥3
)(3𝑥 − 5) 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 

c)     𝑔(𝑥) =
1

5𝑥−2
 

 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
 
       ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     d)   𝑣(𝑥) =
1

𝑥2−2𝑥
 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
   ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     e)     𝑚(𝑥) =
7

5−3𝑥
 

      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

 
      ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 

     f)      ℎ(𝑥) = (3𝑥2 − 4)(
1

2𝑥−7
)  =  

 

        ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..… 

 
    ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………..……… 
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 ورقة عمل 

 (41 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 

𝑓(𝑥)     إذا كانت =
𝑐

ℎ(𝑥)
 فإنعدد ثابت   cحيث      

−𝑐 ×ℎ (𝑥)

(ℎ(𝑥))2    𝑓 (𝑥) = 

 

 نتيجة



 

 

 

 

 تحسب وفق العلاقة الدالة :    xالتكلفة )بالدرهم ( لانتاج عدد من الوحدات   إذا كانت  10)

     2x5000 + 0.001 = c(x)    حيث) x(c   ، دالة التكلفةx    عدد القطع المنتجة، فاحسب معدل التغير فيc   

  x = 100عندما   xبالنسبة  إلى        

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 شهرا كان وفق العلاقة : 12وجدت إحدى شركات الإعلان أن ربحها بالدراهم خلال   11)

         𝑅(𝑛) = 2000 + 20𝑛2     حيث ،n   ، 0بالأشهر ≤ n ≤ 12 

 n = 3احسب معدل التغير في ربح الشركة عندما           

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 تقاس ردة فعل جسم الانسان عند تناوله جرعة من الدواء باستخدام المعادلة  12)

       𝑦 = 𝑥2(
𝑐

2
−

𝑥

3
كمية الدواء التي يمتصها الدم ، أوجد    xعدد ثابت موجب ،     cحيث       (

dy

dx
 التي تمثل  

 حساسية الجسم من الدواء      

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 (42 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 



 

 

 

 

 قطعة منها  وفق العلاقة:    xشركة صناعية سلعة استهلاكية تكلفة انتاج   تنتج  13)

     2x+ 0.05x= 5000 +10 c(x)    حيث) x(c   ، دالة التكلفة بالدرهمx    عدد القطع المنتجة، فاحسب معدل

 x = 100عندما   xبالنسبة  إلى      cالتغير في 

       

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 عند زرع بكتيريا داخل وعاء يحتوي سائلا مغذيا وجد أن البكتيريا استمرت في التكاثر لفترة ثم توقفت وبدأ   14)

 حيث بالساعات يعطى بالعلاقة  :  t   التناقص ، ووجد أن عدد البكتريا في اللحظة       

         𝑁(𝑡) = 106 + 104𝑡 − 103𝑡2     ،  احسب معدل النمو عندt = 5    
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 في الخزان   hساعة ، فإذا كان عمق السائل   12تستغرق عملية تفريغ خزان من السائل من خلال صمام بأسفله  15)

  من الساعات بعد فتح الصمام يعطى بالعلاقة :    t بعد مرور       

       ℎ(𝑡) = 6(1 −
𝑡

12
)متر / ساعة(    أوجد      t ≤ 12 ≥ 0حيث  ،   بالأمتار   hحيث       2(

𝑑ℎ

𝑑𝑡
 ؟      

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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 ورقة عمل 

 (43 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 



 

 

 

 

 أوجد :       8،  2 عند العددين  f (x)   ،xيمثل الجدول التالي قيم كل من   16) 

     (a    (2)h       2حيثh(x) = (f(x))  
 

..................................................................................................................................................................... 

..................................................................................................................................................................... 

       (b     h(8)         ℎ(𝑥) =
4

𝑓(𝑥)
     حيث        

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 حيث : g(3)فأوجد    f(3) = -2   ، f(3) = 4اذا كان   17)

a)    𝑔(𝑥) = 3𝑥2 − 5𝑓(𝑥) 
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 b)   𝑔(𝑥) =
2𝑥+1

𝑓(𝑥)
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

  c)   𝑔(𝑥) = (2𝑥2 − 5) × 𝑓(𝑥) − 8𝑥 
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

    d)   𝑔(𝑥) =
5𝑓(𝑥)

3𝑥2−5
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

f (x) f (x) x 

7 1 2 

-3 5 8 
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 ورقة عمل 

 (44 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 



 

 

 

 

 أوجد :       8،  2 عند العددين  f (x)   ،xيمثل الجدول التالي قيم كل من   18) 

     (a    (2)h       2حيثh(x) = (f(x))  
 

..................................................................................................................................................................... 

..................................................................................................................................................................... 

       (b     h(8)         ℎ(𝑥) =
5

𝑓(𝑥)
     حيث        

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 

      (c     (2)h       حيث+ f(x) 2h(x) = x  

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

     (d  (8)  h      حيث× f(x)     2h(x) = x  

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 حيث : g(2)فأوجد    f(2) = -3   ، f(2) = 5اذا كان   19)

a)    𝑔(𝑥) = 3𝑥2 − 5𝑓(𝑥) − √2 
 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 b)   𝑔(𝑥) =
2𝑥+1

𝑓(𝑥)
 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

  c)   𝑔(𝑥) = (𝑥2 − 5) × 𝑓(𝑥) 

...............................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

    d)   𝑔(𝑥) =
−2

𝑓(𝑥)
 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

f (x) f (x) x 

4 1 2 

-3 2 8 
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 (45 ) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 



 

 

 

 

𝑓/(5)إذا علمت أن   20)  = 7    ,   𝑓(5) = 3   ,   𝑔/(5) = −2    ,    𝑔(5) =  أوجد ما يلي :         4

     (a    h(5)       حيث h(x) = f(x)+g(x) 
 

.................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................. 

       (b     h(5)         ℎ(𝑥) =
1

𝑓(𝑥)
     حيث        

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 

      (c     )5(h       حيثf(x) 6+ 2h(x) = x  

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

     (d  h(5)        حيث h(x) = f(x)× g(x)     

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

      (e  h(5)        حيث h(x) =7 f(x)- 2g(x)     

 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

     (f   h(5)         ℎ(𝑥) =
𝑔(𝑥)

𝑓(𝑥)
     حيث        

 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................................................................... 
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  اثرائيةورقة 

(46) 

 

 قواعد الاشتقاق 2-3 



 

 

 

 

  2x 3 =إلى     1x  =- 1من    xعندما تتغير  fفأوجد متوسط تغير الدالة   2x -y = f(x) = 5 إذا كانت 1)  

.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 يهبالدرهم شركة انتاج أجهزة كمبيوتر أرباحها السنوية تعتمد على ما تتبعه من أجهزة ، فإذا كانت دالة الربح   2)

     20.5x –R(x) = 400x            حيثx     0عدد الأجهزة المباعة ≤ x ≤ 500      ،أوجد 

   2x 300=إلى     1x  100 =من    xمتوسط التغير في الربح  عندما    تتغير    1.     

 
.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................... 

  x = 250 عندما  Rمعدل التغير في الدالة   2.       

.....................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................... 

 f(x)من خلال الشكل المقابل الذي يمثل الدالة    3)

    xعندما تتغير  fمتوسط تغير الدالة  أوجد     

  (a        1  =-2 منx     2  =0إلىx   

.................................................................................................................. 

.................................................................................................................. 

.................................................................................................................. 

  (b    1  =- 2منx     2 2 =إلىx   

.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 -من المتوقع منك عزيزي الطالب بعد حل هذه الورقة أن تكون قادراً على :الأهداف : 
            إيجاد متوسط التغير                   استخدام تعريف المشتقة    استخدام قواعد الاشتقاق 
 

 ورقة عمل 

 اثرائية

 

 (2تكليف رقم )
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𝑓(𝑥)إذا كانت             4) = {
𝑥2 − 2𝑥 + 3       ,    𝑥 < 2

7 − 𝑥2                ,   𝑥 ≥ 2
    

 2x 3 =الى    1x  =-1 عندما تتغير  من   xبالنسبة الى     f أوجد متوسط التغير في  
 

.....................................................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................................................................... 

..................................................................................................................................................................................................................................... 

.....................................................................................................................................................................................................................................  

 

 أوجد :       6،  3 عند العددين  f (x)   ،xيمثل الجدول التالي قيم كل من     5)

     (a    (3)h       2حيثh(x) = (f(x))  
 

..................................................................................................................................................................... 

..................................................................................................................................................................... 

       (b     h(6)         ℎ(𝑥) =
5

𝑓(𝑥)
     حيث        

 

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

 

 

      (c     (3)h       حيث+ f(x) 2h(x) = x  

...............................................................................................................................................................................................................................................................  

     (d  (6)  h      حيث× f(x)     2h(x) = x  

............................................................................................................................................................................................................................................................... 

 

 أوجد مشتقة كل من الدوال التالية : 6)

  …………….………………………………………………………………...……………………………………         5 +8x 2-5x-f(x) = 7 1)         

……………………………………………………………………………...……………………………………)     + 5x 25)(3x-k(x) = (2x2)     

                                                                                     ……………………………………...…………………………………………………………………………….     

3)    𝑔(𝑥) =  
2

3𝑥−1
                              ……………………………………...…………………………………………………………………………….           

……………………………………...…………………………………………………………………………….                                                               

f (x) f (x) x 

-3 2 3 

1 5 6 


